NEUTROSOPHİC ÜÇLÜ G-METRİK UZAY 


Murat YÜCEL 
Editor: Prof. Dr. Memet ŞAHİN 
2024 


Murat YÜCEL 


NEUTROSOPHİC ÜÇLÜ g-METRİK UZAY 


NEUTROSOPHİC TRİPLET g-METRIC SPACES 


Editor: Prof. Dr. Memet ŞAHİN 


ÖNSÖZ 


Bu kitap Prof. Dr. Memet ŞAHİN danışmanlığında Gaziantep Üniversitesi Fen 
Bilimleri Enstitüsü'nde tamamlamış olduğum “NEUTROSOPHİC ÜÇLÜ g-METRİK 
UZAY” isimli yüksek lisans tezinden üretilmiştir. 


Çalışmanın o hazırlanmasında tüm bilgilerini benimle paylaşmaktan 
kaçınmayan, her türlü konuda desteğini benden esirgemeyen Gaziantep Üniversitesi 
öğretim üyelerinden danışman hocam, sayın Prof. Dr. Memet ŞAHİN'e sonsuz minnet 
ve teşekkürlerimi sunarım. Örneklerin toplanmasında, izlenecek yol ve yöntemlerin 
belirlenmesinde desteklerini benden esirgemeyen değerli hocam Dr. Öğr. Üyesi 
Abdullah KARGIN “a, arkadaşlarım Merve Sena UZ ve Azize DAYAN “a çok 


teşekkür ederim. 


Çalışma süresince beni hep destekleyen ve güvenen çok sevdiğim biricik 


annem ve tüm aileme sonsuz teşekkürlerimi sunarım. 


Murat YÜCEL 


Gaziantep, 2024 


İÇİNDEKİLER 


Sayfa 

ABSTRACT imei rnek iskenceli akika ali eiasin vi 
OZEL irsi asi sesiydi uşaşiokeyesdroeakaaz adenin ea dekan cap apk vii 
EŞEK UR m midi ni Hata! Yer işareti tanımlanmamış. 
İÇİNDEKİLER iii şallar ys yn kel alsel ağ 3 
SEMBOLLER EİSTESİ çeri sess aksi yeliz anasinin 4 
BÖLÜME GİRİŞ spin ellik salar layan m ağıl ekimle 1 
BÖLÜM 1: GENEL BİLGİLER söker esiesesüsesleriseyssyisaüyönsizesamsözussalkesindğüesiğde 4 
A > gg e A ER EK 4 
242 50270190 İsi lari, İSEM e e lak a be lede Se Ale 6 
De Ke ok DM YE A Ky YE YM 8 
2.4 Nöiosorik Uçli Küle 5 ll a a sela ağ anilan 1 
le eğ EE e SY EM RE EŞ 13 
e ge A e e 13 
BÖLÜM IlI: NÖTROSOFİK ÜÇLÜ g-METRİK UZAY... eeeeeeeeeeeereseesesene 15 
3. ENötrosonk üçlü Metrik ZA ee aamir ille eğildi 15 
BÖLÜM AY SONUÇGLAR 15140 ei siena ölüye inle ulan Sümeyya 53 
8 Gİ e Şe LİR O Ra En EÇ SOY ROAR 53 
KAYNAKLAR sinskake sıla isa ini am ailen Al 54 


OZGONİİŞ 25 las tek es ll ln ağla nişan slim 546 


SEMBOLLER LİSTESİ 


Uş() x'in A bulanık kümesine ait olma derecesidir 
Va(x) x'in A sezgisel bulanık kümesine üyelik olmama derecesidir 
Ta() Nötrosofik kümenin doğruluk derecesidir 
1,() Nötrosofik kümenin kararsızlık derecesidir 
IX) Nötrosofik c kümenin yanlışlık derecesidir 
etkisiz(Xx) x'in kümedeki etkisizi 

ters(X) x'in kümedeki tersi 

U Birleşim işlemi 

N Kesişim işlemi 

İN Fark işlemi 

Xx Kartezyen çarpım işlemi 

Cc Alt küme 

dn Nötrosofik üçlü metrik 

dp Nötrosofik üçlü kısmi metrik 

Xd) Metrik uzay 

Xp) Kısmi metrik uzay 

&g) g-metrik uzay 


(> Nötrosofik üçlü küme 


(0) 

(Nd) 
(0.4), dp) 
(Nd) 
(0.4), dp) 


(0, dn) 


Nötrosofik üçlü g-metrik uzay 


Nötrosofik üçlü metrik uzay 


Nötrosofik üçlü kısmi metrik uzay 


Tam uzay 


Nötrosofik üçlü kısmi metrik uzay 


Tam uzay 


BÖLÜM I 


GİRİŞ 


Klasik kümelerde, bir nesnenin bir kümeye üye olması ve üye olmaması söz 
konusudur. İyi tanımlanmış kümelerde bir elemanın veya nesnenin üyelik derecesinin 
I veya 0 değerlerinden birini kullanarak evrensel küme üzerinden tanımlanan ve 
aradığımız özelliklere sahip elemanların oluşturduğu kümeyi belirtmektedir. Bu 
demek oluyor ki klasik kümelerde eleman kümeye ait ise |, ait değilse 0 değerini alır 
ve bu değerler kesindir. Ancak bu durum günlük yaşamımızda her zaman kesin 
sonuçlar almamız için yeterli olmayabilir. Bu nedenle 1965 yılında Zadeh (5) bulanık 
mantık ve bulanık küme teorisini, tüm belirsizlik içeren durumları modelleyerek 
açıklamak için tanımlamıştır. Klasik kümelerde tanımlanan evrensel uzaydaki bir 
elamanın, verilen kümeye ait olma veya ait olmama durumu kesin olarak 
tanımlanırken, bulanık kümelerde bu geçiş kademeli olarak tanımlanmıştır. Çeşitli 
üyelik dereceleri, bulanık kümelerin sınırlarının kesin olmayan belirsizlik yapısından 
kaynaklanmıştır. Bulanık küme yapısı her elemanın üyelik derecesi (0, 1) aralığında 
bir değer almaktadır. Örneğin gidilecek olan bir yolun uzaklığını ifade ederken yakın, 
yürüyerek gidilebilir, uzak, çok uzak vb. gibi ifadelerle ve farklı üyelik dereceleri ile 
ifade edilir. Bulanık mantık günümüze kadar hemen hemen her alanda karar verme 
uygulamalarında kullanılan mantık türü olmuştur ancak üye olma dereceleri toplamları 


1 olacak şekilde elde edilmektedir. 


1986 yılında Atasanov (6) bulanık küme yapısında üyelik fonksiyonunun yanına, K 
evrensel kümesinin elemanlarını (0, 1| aralığına götüren bir ait olmama fonsiyonu 


ekleyerek sezgisel bulanık küme yapılarını tanımlamıştır. 


Samarandache |(1)J 1998 yılında, sezgisel bulanık kümelerin yeterli olmağı durumlar 
için nötrosofik mantık ve nötrosofik kümeyi tanımlamıştır. Nötrosofik mantık ve 
nötrosofik kümelerde, üyelik derecesi T, belirsizlik derecesi I ve üyelik olmama 
tanımlanmıştır ve nötrosofik yapılar (T, I, F) formuna sahip olarak elde edilmiştir. 


Artık bir durum hem doğruluk değerine hem yanlışlık değerine hem de belirsizlik 


değerine göre ele alınmıştır. Bundan dolayı nötrosofik mantık ve nötrosofik küme 
yaşamımızdaki birçok belirsizliği açıklamamıza yardımcı olmuştur. Bu belirsizlik ile 
ilgili Şahin ve Kargın (26) tek değerli nötrosofik kümeler ile mesleki yeterliliklerde 
karar verme uygulamaları arasında yeni benzerlik ölçüsü, Şahin ve Kargın (27) 


nötrosofik üçlü metrik topoloji ve benzeri çalışmalar yapılmıştır. 


Smarandache ve Ali 2016 yılında nötrosofik mantığın bir alt dalı olan nötrosofik üçlü 
küme ve nötrosofik üçlü grupları tanıttılar (2), (31. Nötrosofik üçlü kümesi, klasik 
kümenin özel biçimidir, çünkü nötrosofik üçlü kümeler A'daki her "x" elemanı için, 
"x"in bir etkisizi ve "x'in bir tersi vardır. Ayrıca “x”in etkisizi de klasik etkisiz öğeden 
farklı olmalıdır. Bu nedenle, nötrosofik üçlü küme klasik kümeden farklıdır. Ayrıca, 
bir nötrosofik üçlü “x”, <x, etkisiz(x), ters(x)> ile gösterilir. Bundan dolayı nötrosofik 
alandaki bu yeni yapı klasik küme ve klasik yapılardan farklıdır. Ayrıca birçok 
araştırmacı nötrosofik üçlü yapılar üzerinde çalışmalar yapmıştır. Bu çalışmalardan 
bazıları Şahin ve Kargın (9) nötrosofik üçlü iç çarpım uzayını elde ettiler, 
Smarandache ve ark. (10) nötrosofik üçlü G-modülünü elde ettiler, Şahin ve Kargın 
(11) nötrosofik üçlü b — metrik uzayı üzerinde çalışmışlar, Şahin ve ark. (12) 
nötrosofik üçlü kısmi metrik uzay için sabit nokta teoremi üzerinde çalıştılar, Şahin ve 
Kargın (13) nötrosofik üçlü v genelleştirilmiş metrik uzay kavramını elde ettiler, Şahin 
ve ark. (14) nötrosofik üçlü topolojiyi elde ettiler, Şahin ve Kargın (15) nötrosofik üçlü 
normlu halka uzayını elde ettiler, Smarandache ve Şahin (16) nötrosofik üçlü kısmi iç 
çarpım uzayını tanıttılar, Şahin ve Kargın (17) küme değerli nötrosofik dörtlü sayılara 
dayalı nötrosofik üçlü grupları elde ettiler, Şahin ve Kargın (18) nötrosofik üçlü kısmi 
v — genelleştirilmiş metrik uzayını üzerinde çalıştılar, Şahin ve Kargın (19) nötrosofik 


üçlü Lie cebir yapılarını tanıtmıştır. 


Metrik uzaylar ve bu yapının birçok genellemesinde bir kümenin noktaları arasındaki 
mesafeleri hesaplamak için kullanılır. Bir metrik uzayda kümeler ve noktalar 
arasındaki mesafeler, bir dizinin yakınsaklığı veya bir fonksiyonun sürekliliği gibi 
temel kavramları inceler. Matthew 1944 yılında (21) kısmi metrik uzaylar üzerinde 
çalıştı. Kısmi metrik uzaylarda klasik metrik uzaydan farklı olacak şekilde bir 
elemanın kendisine olan uzaklığı sıfırdan farklı olabileceğinden klasik metrik uzayın 


genelleştirilmişidir. 


Bu kitabın ikinci bölümünde, bulanık kümeler (5), sezgisel bulanık kümeler (6), 
nötrosofik kümeler |(1| ve (4), nötrosofik üçlü kümeler (7 |, metrik uzay (231, nötrosofik 
üçlü metrik uzaylar (81, nötrosofik kısmi metrik uzay (12), g — metrik uzay (20), 
yakınsaklık (22), Cauchy dizisi (22) tanımlarına yer verildi ve bu tanımlarla ilgili bazı 


temel özellikler incelendi. 


Üçüncü bölümde nötrosofik üçlü g - metrik uzayı tanımlayıp, temel özellikleri verildi. 
Nötrosofik üçlü g - metrik uzay tanımının daha anlaşılır olması için sayısal bazı 
örnekler verildi. Ayrıca nötrosofik üçlü g - metrik uzayların, klasik g - metrik uzaydan 
ve nötrosofik üçlü metrik uzaydan farklı olduğu gösterilmiştir. Dördüncü bölümde ise 


bu çalışmadan elde edilen sonuçlar verildi. 


BÖLÜM II 


GENEL BİLGİLER 


2.1 Bulanık Küme 


Tanım 2.1.1:J5) X boştan farklı bir küme olsun. X üzerinde K ile gösterilen ve uk(2): 


X > |0,1) üyelik fonksiyonu ile bir bulanık küme 
K > KuurkG)k:x e X| 
şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.1.2:J5) K, ile K, bulanık küme olsun. X #0 veK,,K, € X olacak şekilde, 
K, fonksiyonunun üyelik değeri ux,(X), K; fonksiyonunun üyelik değeri uk ,(X) 


olsun. Vx € X için kapsama ve iki kümenin eşitliği; 
KSK S Uk,(X) S Uk (Xx) 
K—K,SK,€K,vekK,€kK, 
şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.1.3:|)5) X # O veK C X olmak üzere K bulanık kümesinin tümleyeni K “ ile 


gösterilir. Vx € X için, 
Uke(x) — 1 — urla) 
olmak üzere K kümesinin tümleyeni; 
K'—Kuük)xeXj 


şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.1.4:J5) XX #OveK,,K, € X olup K, ile K, bulanık kümeleri olsun. Vx € X 
için, 
Uruk, 60 > maxfuk,(0).uk,00) 
olmak üzere K, ile K, nin birleşimi; 
K,UK> (ük ur,(00))x€X) 
şeklinde tanımlanır. 
Tanım 2.1.5:J5) XX #OveK,,K, € X olup K, ile K, bulanık kümeleri olsun. 
vx E X için, 
UKınK; e) — mink, (0), UK> G0) 
olmak üzere K, ile K, nin birleşimi; 
KNK; > Çykinr,GXxeXx) 
şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.1.6:J5) XX #OveK,,K, € X olup K, ile K, bulanık kümeleri olsun. Vx € E 


için, 
Uk, ek, (X) > Uk, 0) tük (0) — Uk) uk (2) 
olmak üzere K, ile K, nin K, * K, ile gösterilen toplama işlemi; 
Kı *K) > İl un ar ,G0NX EE) 
şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.1.7:J5) XX #9 veK,,K, € X olup K, ile K, bulanık kümeleri olsun. Vx € E 


için, 
UK, K; e) — Uk, (a). Uk) 
olmak üzere K, ile K, nin K,. K, ile gösterilen toplama işlemi; 


Kı.Kı (ük, 60Xx EE) 


şeklinde tanımlanır. 


2.2 Sezgisel Bulanık Küme 


Tanım 2.2.1:(6) X £ O sonlu bir küme olsun. Vx € X için 
OSUu,()*-v,(X) <1 
olmak üzere u,: X— (0,1) ve vw,:X— (0,1) fonksiyonları ile sezgisel bulanık küme 
L— Ky) G)xeX) 
şeklinde tanımlanır. 
Tanım 2.2.2:J6J X * O sonlu bir küme olsun. 
L— Ky) G)xeX) 
kümesi bir sezgisel bulanık küme olmak üzere Vx € X için 7,(x) belirsizlik derecesi 
TL) —1— uye) — va) 
şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.2.3:J6J X #£ O sonlu bir küme ve L,,L, € X kümeleri iki sezgisel bulanık 
küme olsun. L, ile L, kümelerinin sırasıyla üyelik fonksiyonları p,, (X) ve u, ,(X), 
üyelik olmama fonksiyonları w, (X) ve vw, (Xx) olsun. Vx € X için iki küme eşitliği, 


UL, G) — UL, G) 
ve 

UL) vy,() 
şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.2.4:J6) X £ O sonlu bir küme ve L,,L, € X kümeleri iki sezgisel bulanık 
küme olsun. L, ile L, kümelerinin sırasıyla üyelik fonksiyonları u, (©) ve u, (X), 


üyelik olmama fonksiyonları w, (Xx) ve w,, (Xx) olsun. Vx € X için 


meri; 


UL) Su) 
ve 

va) z0,,(x) 
şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.2.5:J6)J X # O veL € X olmaküzere L sezgisel bulanık kümesinin tümleyeni 


L* ile gösterilir. Vx € X için 
Hye  V,(x) 
ve 
VE ula) 
olmak üzere L kümesinin tümleyeni 
E—Koye)vıe)xeX)— Ku) G)x e X| 
şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.2.6:J6) X # O sonlu bir küme ve L,,L, € X olup L, ve L, sezgisel bulanık 


küme olsun. Vx € X için, 
ULguL; Ge) > maxfu,, 00, UL G0) 
ve 
ULyL, () — minfw,,(0,v., (G0) 
olmak üzere L, ile L, nin birleşimi; 
LL UL) > Çul vu,GXx ex) 
şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.2.7:J6) X # O sonlu bir küme ve L,,L., € X olup L, ve L, sezgisel bulanık 


küme olsun. Vx € X için, 


ULını; Ge) > maxfu,, 00, Hu; G0) 
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ve 
UL,nL; GG) — minf v7 , 0), VL> G0) 
olmak üzere L, ile L, nin kesişimi; 
LU NL> Ça, ini, eX) 
şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.2.8:J6) XX #OvelL,,L, € X olup L, ile L, sezgisel bulanık küme olsun. 


Vx € E içinL, veL, nin toplaması L, * L, ile gösterilir ve 
LL, #1 (Ky 0) kay, — uy, a, 0), ix EE) 
şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.2.9:J6) XX #OvelL,,L, € X olup L, ile L, sezgisel bulanık küme olsun. 


Vx € E içinL, veL, nin çarpımı L,.L, ile gösterilir ve 
L,.L; — a, UL GO). G0) kan, Gö 0). xe E) 
şeklinde tanımlanır. 
2.3 Nötrosofik Küme 
Tanım 2.3.1:J1)J X evrensel bir küme olsun. Vx € X için, 
0 ST) (Xx) 4 E,() S3İ 


olmak üzere 


TgıX —|J0, 17) 
IX —|J0, 21 
Fg: X —|J0, 11 


fonksiyonları ile X üzerinde bir A nötrosofik küme; 


Az) a), Fa)x e X) 


ile tanımlanır. 


Burada T4(x); x € X in 4 kümesindeki doğruluk derecesi, 
I(X); x € X in A kümesindeki belirsizlik derecesi, 
Fı,(9); x e X in A kümesindeki yanlışlık derecesidir. 


Tanım 2.3.2:J4J X evrensel bir küme olsun ve 4,, A, € X olup 4, ile A, nötrosofik 


küme olsun. Vx € X için A, € A, olmak üzere 


Ta, () STA) 

0) Z21U,() 

E,() 2 EC) 
şeklinde tanımlanır. 
Tanım 2.3.3:J4J X evrensel bir küme ve A4 nötrosofik küme olsun. 

Tae(x) — Fa) 

lae(x) > 1— 146) 

Fc) — TAÇ) 

olmak üzere A kümesinin tümleyeni; 
A“ — ((x, Tac(X), Iye(X), Face) x e X) 

şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.3.4:J4J X evrensel bir küme olsun ve 4,, A, € X olup 4, ile A, nötrosofik 


küme olsun. Vx € X için iki küme eşitliği 
A, — A; > 4, C A, ve 4, CA, 
şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.3.5:J4J X evrensel bir küme olsun ve 4,, 4, € X olup 4, ile A, nötrosofik 


küme olsun. 


Tava, (X) <maxfT,,(X),Ta, 0) 
lAşvaz G) —min(/4, e), la, G0) 
FAşvaz G) —minf£,, e), Fa, G0) 
olmak üzere A, ile A, nin birleşimi; 
AYAZ —İ(, Taya dl ua, Fa va, ex) 
şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.3.6:J4J X evrensel bir küme olsun ve 4,, 4, € X olup 4, ile A, nötrosofik 


küme olsun. 
Taşnaz G) —minf74, Ge), TA, G0) 
la,naz G) —maxj/4, e), la, G0) 
Faşnaz G) —maxf£,, e), Fa, G0) 
olmak üzere A, ile A, nin kesişimi; 
AN Az — İK, Tena, Ad lana Fa na, )x ex) 
şeklinde tanımlanır. 


Tanım 2.3.7:J4J X evrensel bir küme olsun ve 4,, 4, € X olup 4, ile A, nötrosofik 


küme olsun. Vx € E için 
Tasa, X) Ta, () TA, (e) — Ta, ).Ta, (26) 
la, saz e) — la, e). la, G) 
Fa,taz G0) > Fa, (2). Fa, G) 
olmak üzere A, ile A, nin A, * A, ile gösterilen toplama işlemi; 
Ay Az Taşa, A) la şa, A). Faşşa,(0)x€ X) 


şeklinde tanımlanır. 
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Tanım 2.3.8:J4) Vxe€E ve 4,,4, € X için A, ve 4, nötrosofik kümleri verilmiş 


olsun. 
İyi; 0) — Ta, 0). rp G) 
ha) zu (0), ()—l, (e). ) 
Fa GİS O) PEŞ) bi G)E e) 
olmak üzere 4, ile A, nin A,. 4; ile gösterilen çarpma işlemi; 
Ay-Az— 1 Taa Yl a, Fa ax X) 
şeklinde tanımlanır. 


2.4 Nötrosofik Üçlü Küme 


Tanım 2.4.1:J6) N herhangi bir küme ve * bir ikili işlem olsun. Eğer N kümesi 


aşağıdaki şartları sağlarsa (N,*) kümesine bir nötrosofik üçlü küme denir. 


1) Her x E N için x * etkisiz(x) — etkisiz(x) *x — x olacak şekilde bir etkisiz(X) 


elemanı vardır. 


2) Her x E€ N için x * ters(x) — ters(x) * x — etkisiz(x) olacak şekilde bir ters(x) 


elemanı vardır. 
Ayrıca bir x € N nötrosofik üçlüsü (Xx, etkisiz(x), ters(x)) şeklinde gösterilir. 


Tanım 2.4.2:(8) (N,*) bir nötrosofik üçlü küme olsun. Eğer dya:.NXxN—>RtUf0) 
fonksiyonu ve (N,*) kümesi aşağıdaki şartları sağlarsa dy fonksiyonu bir nötrosofik 


üçlü metriktir. 
a)Herx,yeNiçinx*yeN, 
b) du(x,y)z20, 
Jx-y>dy(,y) 20, 

d) dy(x,y) — du(y,x), 


e) Eğer her bir x,z € N eleman çifti için 
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dy(x,2z) <dy(x,z *etkisiz(y)) olacak şekilde en az bir y € N elemanı varsa, 
da(x,z * etkisiz(y)) S dy(x,y) kdy(y,2) dir. 
Ayrıca, (N »)d N) bir nötrosofik üçlü metrik uzaydır. 


Tanım 2.4.3:J8) ((N,*), dy ) bir nötrosofik üçlü metrik uzay ve (x,) bu uzayda bir 
dizi olsun. Her e > O içinn > n, olduğunda d., x (Xn)) < € olacak şekilde bir nç € 


N mevcutsa (2x, ), x e yakınsaktır denir ve lim (X,,) — x yada x,, > x ile gösterilir. 
n—>00 


Tanım 2.4.4:J8| (NA), dı) bir nötrosofik üçlü metrik uzay ve (X,,) bu uzayda bir 
dizi olsun. Here > O içinn,m > nç olduğunda d,, (& Cem), G0) < € olacak şekilde 


bir n, € N mevcutsa (x,, ) dizisine bir Cauchy dizisi denir. 


Tanım 2.4.5:J81 ((N,*), dy) bir nötrosofik üçlü metrik uzay olsun. Eğer bu uzaydaki 


her (Xx, ) Cauchy dizisi yakınsak ise (N #,d N) uzayına tam uzay denir. 


Tanım 2.4.6:(81 (N,*)bir nötrosofik üçlü küme olsun. Eğer dg,:NxXN—R'U(0) 


fonksiyonu aşağıdaki koşulları sağlıyorsa, d, bir nötrosofik üçlü kısmi metriktir. 
a)Herx,yeNiçinx*yeN 
b) d,(X,y) 2 d,(X,Xx)20, 


c) Eğerd,(x,y) —d,(x,x) —d,(y,y) > Oisex — y olacak şekildeenazbirx,y € 


N öğesi vardır, 


Dd, (xy) > dp(Y.x), 


e) Herbir x,z € N çifti için 
d,(x,2) sd,(x,z *etkisiz(y)) 
olacak şekilde en az bir y € N elemanı varsa, o zaman 


dp(X,z »etkisiz(y)) < dp(Xx,y) *dp(y,2) —dp(Y.y). 


bu durumda (N ,*), dp) nötrosofik üçlü kısmi metrik uzay olarak adlandırılır. 


12 


2.5 Metrik Uzay 


Tanım 2.5.1:(24)J X boştan farklı bir küme olmak üzere, 
dı)d&,y)20, 

d,) d(x,y) 09 x—y, 

dz) Vx,y E€ X için d(x,y) — d(y,2x), 

d,) Vx,y,z E€ X içind(x,z) sd(x,y) *d(y,2) 


koşullarını sağlayan d: XxX— R'U (0) fonksiyonuna X üzerinde bir metrik ve 


(X, d) ikilisine de bir metrik uzay denir. 


Tanım 2.5.2:(21) X boştan farklı bir küme ve p:XxX— R*U(0) bir fonksiyon 


olsun. Vx,y,z € X için 

p)xzyepx)zp0y), 

Pp) px) Spy), 

p3) P.Y) > p(Y.X), 

Pa) PO, 2) Spy) tp.2) —p(y) 

şartları sağlanırsa (X, p) ikilisine kısmi metrik uzay denir. 


2.6 g-Metrik Uzay 


Tanım 2.6.1: (23) X boş olmayan bir küme olsun. Eğer g:.XxXxX—R'Uf0) 


fonksiyonu aşağıdaki koşulları sağlıyor ise bir g-metrikdir. 
i) Eğerx—yz—zise,g(x,y,2) —0, 

ii) Eğer x # yise,g(X,y,2) >0, 

ili) Eğerz # yise, g(Xx,x,y) sg(x.y,2), 


iv gO,y,2) —g(x.z,y)—g(y.2,x) —g(y.x.z) —g(2,x,y) —g(2,y,.x), her 
UZ EKX, 


vHerx,y,z,a € X içing(x,y,z) sg(xwa,a)*g(a,y,2), 
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Ayrıca, (X, g) ikilisine g-metrik uzay denir. 


Tanım 2.6.2: (20) (X, g) bir g— metrik uzay ve (X,,) bu uzayda bir dizi olsun. Bir x € 

X noktasının (x,) dizisinin limiti, eğer lim 49(X,X,,X,)0ve(x,)'eg—xe 
n,m >00 

yakınsak denir. 


Tanım 2.6.3: (201 (X,g) bir g — metrik uzay ve (x,,) bu uzayda bir dizi olsun. Eğer 


lim gn XmXı) O ise (x,), g— Cauchy dizisi olarak adlandırılır. 
n,m,l—coo 
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BÖLÜM HI 


3.1.Nötrosofik Üçlü g — Metrik Uzay 


Tanım 3.1.1: (X,*) bir nötrosofik üçlü küme olsun. Aşağıdaki koşullar sağlanıyorsa 


gXxXxX—RİUf0)bir nötrosofik üçlü g-metrik denir. 
ajaVx,yeX;x*yek, 
b)x—yz—zise,g(x,y,2) 0, 
d)x#yise,g(x,y,2) >0, 
d)z #yise,g(x,x,y) sg(xy.2), 
e) Herx,y,z € X için, 
g,y.z) g(xz,y) -g(y,x,z)zg(y.2.x)-g(2,x,y)-g(2,y.x) 

f) Her x, y, z elemanı için 

g(x,y.z) s g(x * etkisiz(a),y * etkisiz(a),z * etkisiz(a)) 
olacak şekilde en az bir a € X öğesi varsa, 

g(x * etkisiz(a), y * etkisiz(a),z * etkisiz(a)) s g(x,a,a) * g(a,y,2). 

Ayrıca ((X,4), g) ikilisi nötrosofik üçlü g-metrik uzay olarak adlandırılır. 


Sonuç 3.1.2: Tanım 3.1.1 ve Tanım 2.4.2 den bir nötrosofik üçlü g-metrik uzay, bir g- 
metrik uzaydan farklıdır. Çünkü Tanım 2.6.1 de * işlemi yok ve bu tanımlardaki üçgen 


eşitsizlikleri farklıdır. 


Sonuç 3.1.3: Tanım 3.1.1 ve Tanım 2.4.2 den bir nötrosofik üçlü g-metrik uzay ve bir 
nötrosofik üçlü metrik uzay da üçgen eşitsizliği koşulları verilen tanımlarda 


birbirinden farklıdır. 
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Örnek 3.1.4: X — (0,4,9, 10, 16) küme olsun. (X,*) 'nin Z,g “de bir nötrosofik üçlü 


küme olduğunu gösterelim. 
Ayrıca 


etkisiz(0) — 0, ters(0) - 0 ; etkisiz(4) — 10, ters(4) — 16 ; etkisiz(9) — 9, 
ters(9) — 9 ; etkisiz(10) — 10, ters(10) — 10 ; etkisiz(16) — 16, ters(16) — 
16 elde edilir. 


Böylece, (X,*) bir nötrosofik üçlü kümedir ve nötrosofik üçlüler (0, 0, 0), (4,10, 16), 
(9,9,9), (10,10, 10) ve (16, 16, 16). 


Şimdig:iXxXxX—R'Uf0) fonksiyonu 


Ğ e saksi halde 
dr e ;eğer X—Y>Z 


g nin bir nötrosofik üçlü g-metrik olduğunu gösterelim. 


a) Tablo1'denYVx,yekXiçinx*yekX. 


Tablo 1: Z,g altında ”*” ikili oparatör 


0 4 9 10 16 
0 0 0 0 0 0 
4 0 16 0 4 10 
9 0 0 0 0 0 
TR EE Tİ 1 
16 0 10 0 16 4 


b) Eğerx—y—zise, 
gr, y,z) (2 —2X| 4J2* —27) 4/2” —27) X 
|2X —2*) -4J2X —2X) -|2* — 21) —0 
c)x # yise, 
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g(X,y,2) 1-412 —29) 4|J2X —27) 4|2” —27(>0 
d) g(x,Xx,y) 212 —2X)-4|J2X —29) 4(2X —29)—2.J2£ — 29| 
olduğu açıktır. böylece, 
g(X,x,y) 2.2“ —29) <1-4|J2* —29(-4|J2£ — 27) 4|2* —27). 
çünkü; 
|2X —29| <|J2X* —27) 4|2” —27). 
e) Mutlak değer fonksiyonundan açıkca görülüyor ki 
g,y.2z) zg(x,z2,.y)g(Y,x,2)g(y,2,x)g(2,x,y)g(2,y,x), 
her x,y,z € X için. 


0x—0,y—4,z-10,a-10,nötr(a) — 10 


için; 
g(0,4,10) <g(0*10,4*10,10*10) - g(0,4,10) 
olduğundan, 
g(0,4,10) <g(0,10,10) * g(10,4,10) 
elde edilir. 


XZ0,y—10,z-4,a-—10,nötr(a) — 10 için; 

g(0,10,4) <g(0*10,10x10,4*10)-g(0,10,4) 
olduğundan, 

g(0,10,4) <g(0,10,10) * g(10,10,4) 

elde edilir. 
XxZz10,y—0,2z-4,a—10,nötr(a) — 10 için; 

g(10,0,4) < g(10*10,0x10,4*10)-g(10,0,4) 
olduğundan, 
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g(10,0,4) <g(10,10,10) * g(10,0,4) 
elde edilir. 
XZ10,y—4,2z-0,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(10,4,0) < g(10*10,4x10,0*10)-g(10,4,0) 
olduğundan, 
g(10,0,4) < g(10,10,10) * g(10,0,4) 
elde edilir. 
xz10,y-4,z-0,a-10,nötr(a) — 10 için; 
g(10,4,0) < g(10*10,4*10,0*10) -g(10,4,0) 
olduğundan, 
g(10,4,0) < g(10,10,10) * g(10,4,0) 
elde edilir. 
XZ0,y—4,z-16,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
9(0,4,16) <g(0*10,4*10,16410)-g(0,4,16) 
olduğundan, 
g(0,4,16) <g(0,10,10) * g(10,4,16) 
elde edilir. 
XZ0,y—16,2-4,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(0,16,4) <g(0*10,16x10,4*10) -g(0,16,4) 
olduğundan, 
g(0,16,4)<g(0,10,10) * g(10,16,4) 
elde edilir. 
XZ4,y—16,z-0,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
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g(4,16,0) <g(4*10,16*10,0*10) — g(4,16,0) 
olduğundan, 
g(4,16,0) <g(4,10,10) * g(10,16,0) 
elde edilir. 
xz16,y-4,2z-0,a-10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,4,0) < g(16*10,4*10,0*10) -g(16,4,0) 
olduğundan, 
g(16,4,0) < g(16,10,10) * g(10,4,0) 
elde edilir. 
XZ0,y—10,2z-16,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(0,10,16) <g(0*10,10*10,16*10) - g(0,10,16) 
olduğundan, 
g(0,10,16) <g(0,10,10) * g(10,10,16) 
elde edilir. 
XZ0,y—16,z-10,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(0,16,10) <g(0*10,16* 10,10 * 10) — g(0,16,10) 
olduğundan, 
g(0,16,10) < g(0,10,10) * g(10,16,10) 
elde edilir. 
xz16,y0,z-10,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,0,10) < g(16*10,0* 10,10 * 10) - g(16,0,10) 
olduğundan, 
g(16,0,10) < g(16,10,10) * g(10,0,10) 
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elde edilir. 


xz16,y-10,2-0,a—10,nötr(a) — 10 için; 


g(16, 10,0) < g(16* 10,104 10,0 * 10) - g(16,10,0) 


olduğundan, 
g(16,10,0) < g(16,10,10) * g(10,10,0) 
elde edilir. 
XZ0,y—0,z-4,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(0,0,4)g(0*10,0*10,4x10)-y(0,0,4) 
olduğundan, 
g(0,0,4) <g(0,10,10) * g(10,0,4) 
elde edilir. 
XZ0,y—4,z-0,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(0,4,0)Sg(0*10,4*10,0x10)-g(0,4,0) 
olduğundan, 
g(0,4,0) <g(0,10,10) *g(10,4,0) 
elde edilir. 
XZ4,y-0,z-0,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
9(4,0,0)Sg(4*10,0*10,0*10)-gy(4,0,0) 
olduğundan, 
g(4,0,0) <g(4,10,10) *g(10,0,0) 
elde edilir. 
XZ0,y—0,z-10,a—16,nötr(a) — 16 için; 
g(0,0,10) <g(0*16,0*16,104*16)-g(0,0,16) 
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olduğundan, 
g(0,0,16) < g(0,16,16) * g(16,0,16) 
elde edilir. 
XxXZ0,y—10,z-0,a—16,nötr(a) — 16 için; 
g(0,10,0) <g(0*16,10x16,0*16) -g(0,16,0) 
olduğundan, 
g(0,16,0) < g(0,16,16) *- g(16,16,0) 
elde edilir. 
XxZz10,y-—0,2z-0,a—16,nötr(a) — 16 için; 
g(10,0,0) < g(10*16,0*16,0*16)-g(10,0,0) 
olduğundan, 
g(10,0,0) <g(10,16,16) # g(16,0,0) 
elde edilir. 
XZ0,y—0,z-16,a— 10, nötr(a) — 10 için; 
g(0,0,16) <g(0*10,04*10,164*10)-g(0,0,16) 
olduğundan, 
g(0,0,16) <g(0,10,10) * g(10,0,16) 
elde edilir. 
XZ0,y—16,z-0,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(0,16,0) <g(0*10,16*10,0*10) — g(0,16,0) 
olduğundan, 
g(0,16,0) <g(0,10,10) * g(10,16,0) 
elde edilir. 
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xz16,y-0,2-0,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,0,0) < g(16*10,0x10,0*10) -g(16,0,0) 
olduğundan, 
g(16,0,0) < g(16,10,10) # g(10,0,0) 
elde edilir. 
Xz4,yz10,z-16,a—10,nötr(a) — 10 için; 
9(4,10,16) <g(4*10,10* 10,16 *10) —- g(4,10,16) 
olduğundan, 
g(4,10,16) <g(4,10,10) * g(10,10,16) 
elde edilir. 
XxXZ4,yz16,z-10,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
9g(4,16,10) <g(4*10,16* 10,10 * 10) — g(4,16,10) 
olduğundan, 
g(4,16,10) <g(4,10,10) * g(10,16,10) 
elde edilir. 
xz16,y—4,z-10,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,4,10) < g(16*10,4* 10,10 * 10) - g(16,4,10) 
olduğundan, 
g(16,4,10) <g(16,10,10) * g(10,4,10) 
elde edilir. 
xz16,y—10,2-4,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,10,4) < g(16*10,10*10,4*10)-g(16,10,4) 
olduğundan, 
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g(16,10,4) < g(16,10,10) * g(10,10,4) 
elde edilir. 
XZ4,y—4,z-0,a-—16,nötr(a) — 16 için; 
9(4,4,0)Sg(4*16,4x16,0x16)-gy(4,4,0) 
olduğundan, 
g(4,4,0) <g(4,16,16) *g(16,4,0) 
elde edilir. 
xZ4,yz0,z-4,a-—16,nötr(a) — 16 için; 
9(4,0,4)Sg(4*16,0*16,4x16)-g(4,0,4) 
olduğundan, 
g(4,0,4) <g(4,16,16) *g(16,0,4) 
elde edilir. 
XZ0,y—4,z-4,a—16,nötr(a) — 16 için; 
9g(0,4,4)Sg(0*16,4*16,4x16)-g(0,4,4) 
olduğundan, 
g(0,4,4) <g(0,16,16) *g(16,4,4) 
elde edilir. 
XZ4,y—4,z-10,a—16,nötr(a) — 16 için; 
9(4,4,10) <g(4x16,4416,10416)-g(4,4,10) 
olduğundan, 
9(4,4,10) <g(4,16,16) *g(16,4,10) 


elde edilir. 
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XZ4,y—10,z-4,a—16,nötr(a) — 16 için; 
g(4,10,4) <g(4*16,10x16,4*16)-g(4,10,4) 
olduğundan, 
g(4,10,4) s< g(4,16,16) *g(16,10,4) 
elde edilir. 
XZz10,y—4,z-4,a-—16,nötr(a) — 16 için; 
g(10,4,4) <g(10*16,4x16,4*16)-g(10,4,4) 
olduğundan, 
g(10,4,4) <g(10,16,16) # g(16,4,4) 
elde edilir. 
XZ4,y—4,z-16,a— 10,nötr(a) — 10 için; 
9(4,4,16) <g(4x10,4*10,164* 10) -g(4,4,16) 
olduğundan, 
g(4,4,16) sg(4,10,10) * g(10,4,16) 
elde edilir. 
XZ4,y—16,z-4,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(4,16,4) <g(4*10,16*10,4*10)-g(4,16,4) 
olduğundan, 
g(4,16,4) <g(4,10,10) * g(10,16,4) 
elde edilir. 
Xxz16,y—4,2-4,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,4,4) <g(16*10,4x10,4*10)-g(16,4,4) 
olduğundan, 
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g(16,4,4) <g(16,10,10) *g(10,4,4) 
elde edilir. 
xz10,y—10,2-0,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(10,10,0) < g(10*10,10*10,0*10)-g(10,10,0) 
olduğundan, 
g(10,10,0) < g(10,10,10) * g(10,10,0) 
elde edilir. 
xz10,y-0,2z-10,a-10,nötr(a) — 10 için; 
g(10,0,10) <g(10*10,0x10,10*10)-g(10,0,10) 
olduğundan, 
g(10,0,10) < g(10,10,10) * g(10,0,10) 
elde edilir. 
XZ0,y—10,2-10,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(0,10,10) <g(0*10,10x10,10*10)- g(0,10,10) 
olduğundan, 
g(0,10,10) < g(0,10,10) * g(10,10,10) 
elde edilir. 
Xxz10,y—10,2-4,a-—16,nötr(a) — 16 için; 
g(10,10,4) < g(10*16,10*16,4x16)-g(10,10,4) 
olduğundan, 
g(10,10,4) < g(10,16,16) # g(16,10,4) 
elde edilir. 
Xxz10,y—4,z-10,a-—16,nötr(a) — 16 için; 
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g(10,4,10) < g(10*16,4x16,10*16)-g(10,4,10) 
olduğundan, 
g(10,4,10) < g(10,16,16) * g(16,4,10) 
elde edilir. 
xZz4,yz10,2z-10,a-16,nötr(a) — 16 için; 
9(4,10,10) < g(4x16,10 * 16,10 * 16) g(4,10,10) 
olduğundan, 
g(4,10,10) <g(4,16,16) 4 g(16,10,10) 
elde edilir. 
xz10,y—10,2-16,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(10,10,16) < g(10*10,10 * 10,16 * 10) - g(10,10, 16) 
olduğundan, 
g(10,10,16) < g(10,10,10) #g(10,10,16) 
elde edilir. 
xz10,y—16,2-10,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(10,16,10) < g(10*10,16*10,10*10) —g(10,16,10) 
olduğundan, 
g(10,16,10) < g(10,10,10) * g(10,16,10) 
elde edilir. 
xz16,y-10,2-10,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,10,10) < g(16*10,10*10,10*10) - g(16,10,10) 
olduğundan, 
g(16,10,10) < g(16,10,10) - g(10,10,10) 
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elde edilir. 
xz16,y—16,2-0,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,16,0) < g(16*10,16*10,0*10)-g(16,16,0) 
olduğundan, 
g(16,16,0) < g(16,10,10) * g(10,16,0) 
elde edilir. 
xz16,y-0,z-16,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,0,16) <g(16*10,0*10,16*10)- g(16,0,16) 
olduğundan, 
g(16,0,16) < g(16,10,10) * g(10,0,16) 
elde edilir. 
xz16,y-16,2-0,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,16,0) < g(16*10,16*10,0*10)-g(16,16,0) 
olduğundan, 
g(16,16,0) < g(16,10,10) * g(10,16,0) 
elde edilir. 
xz16,y—16,2-4,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,16,4) < g(16*10,16*10,4*10)-g(16,16,4) 
olduğundan, 
g(16,16,4) < g(16,10,10) * g(10,16,4) 
elde edilir. 
xz16,y—4,z-16,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,4,16) <g(16*10,4*10,16*10) - g(16,4,16) 
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olduğundan, 
g(16,4,16) < g(16,10,10) * g(10,4,16) 
elde edilir. 
XxXz4,yz16,z-16,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
9g(4,16,16) g(4*10,16* 10,16 * 10) —- g(4,16,16) 
olduğundan, 
g(4,16,16) <g(4,10,10) * g(10,16,16) 
elde edilir. 
xz16,y—16,2-10,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,16,10) < g(16*10,16 * 10,10 * 10) — g(16,16,10) 
olduğundan, 
g(16,16,10) < g(16,10,10) * g(10,16,10) 
elde edilir. 
xz16,y—10,2z-16,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,10,16) < g(16*x10,10 * 10,16 * 10) — g(16,10, 16) 
olduğundan, 
g(16,10,16) < g(16,10,10) * g(10,10,16) 
elde edilir. 
xz10,y—16,2-16,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(10,16,16) < g(10*10,16 * 10,16 * 10) — g(10,16,16) 
olduğundan, 
g(10,16,16) < g(10,10,10) - g(10,16,16) 
elde edilir. 
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XZ0,y—0,z-0,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(0,0,0)Sg(0*10,0*10,0x10)-g(0,0,0) 
olduğundan, 
g(0,0,0) <g(0,10,10) *g(10,0,0) 
elde edilir. 
XZ4,y—4,z-4,a—10,nötr(a) — 10 için; 
9(4,4,4)Sg(4*10,4*10,4x10)-y(4,4,4) 
olduğundan, 
g(4,4,4) sg(4,10,10) *g(10,4,4) 
elde edilir. 
xZz10,y—10,2-10,a-—16,nötr(a) — 16 için; 
g(10,10,10) < g(10*16,10 *16,10*16) -g(10,10,10) 

olduğundan, 

g(10,10,10) < g(10,16,16) $ g(16,10,10) 
elde edilir. 
xz16,y-16,2-16,a-—10,nötr(a) — 10 için; 

g(16,16,16) < g(16*10,16* 10,16 *10) - g(16,16,16) 

olduğundan, 

g(16,16,16) < g(16,10,10) * g(10,16,16) 
elde edilir. 
XxX-9,y—0,z-0,a-—9,nötr(a) — 9 için; 

4(9,0,0)g(9*9,0x9,0*9)-g(9,0,0) 
olduğundan, 
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g(9,0,0)<g(9,9,9)--g(9,0,0) 
elde edilir. 
XxXZ0,y-—9,z-—0,a-—9,nötr(a) — 9 için; 

g(0,9,0)<g(0*9,9x9,0x9)-g(0,9,0) 

olduğundan, 

g(0,9,0)<g(0,9,9) --g(9,9,0) 
elde edilir. 
xz0,y-0,2-9,a-—9,nötr(a) — 9 için; 

g(0,0,9)<g(0*9,0x9,949)-g(0,0,9) 

olduğundan, 

g(0,0,9) <g(0,9,9)--g(9,0,9) 
elde edilir. 
XZ9,y—0,z-4,a-—16,nötr(a) — 16 için; 

9(9,0,4)Sg(9*16,0x*16,44*16)-g(0,0,10) 
olduğundan, 
g(0,0,10) < g(0,16,16) * g(16,0,10) 
elde edilir. 
XZ9,y—4,z-0,a-—16,nötr(a) — 16 için; 
9g(9,0,4)Sg(9*16,4x16,0 4 16) - g(0,10,0) 
olduğundan, 
g(0,10,0) <g(0,16,16) * g(16,10,0) 

elde edilir. 
XZ0,y—9,z-—4,a—16,nötr(a) — 16 için; 
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9g(9,0,4)Sg(9*16,0x*16,44 16) — g(0,0,10) 
olduğundan, 
g(0,0,10) < g(0,16,16) * g(16,0,10) 
elde edilir. 
xz0,y—4,2z-9,a-—16,nötr(a) — 16 için; 
g(0,4,9) < g(0*16,4x16,9 * 16) — g(0,10,0) 
olduğundan, 
g(0,10,0) < g(0,16,16) * g(16,10,0) 
elde edilir. 
XZ4,y-9,z-0,a-—16,nötr(a) — 16 için; 
9(4,9,0) < g(4*16,9x16,0* 16) - g(10,0,0) 
olduğundan, 
g(10,0,0) <g(10,16,16) #g(16,0,0) 
elde edilir. 
XZ4,y-0,z-9,a—16,nötr(a) — 16 için; 
9g(4,0,9) < g(4*16,0416,9 * 16) —g(10,0,0) 
olduğundan, 
g(10,0,0) <g(10,16,16) #g(16,0,0) 
elde edilir. 
XxX-9,y—0,2z-9,a-—9,nötr(a) — 9 için; 
g(9,0,9)<g(9*9,0x9,949)-g(9,0,9) 
olduğundan, 
g(9,0,9)S<g(9,9,9)--g(9,0,9) 
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elde edilir. 
XZ9,y—9,z-—0,a-—9,nötr(a) — 9 için; 
4(9,9,0)<g(9*9,9x9,049)-g(9,9,0) 
olduğundan, 
g(9,9,0)Sg(9,9,9)--g(9,9,0) 
elde edilir. 
XxXZ0,y-9,z-0,a-—9,nötr(a) — 9 için; 
g(0,9,9)<g(0*9,9x9,949)-g(0,9,9) 
olduğundan, 
g(0,9,9) <g(0,9,9) --g(9,9,9) 

elde edilir. 
XZ9,y—0,z-10,a— 16,nötr(a) — 16 için; 

g(9,0,10) < g(9x*16,04*16,104*16)-g(0,0,16) 
olduğundan, 

g(0,0,16) <g(0,16,16) * g(16,0,16) 

elde edilir. 
XZ9,y—10,z-0,a-—16,nötr(a) — 16 için; 

g(9,10,0) < g(9*16,10x16,0*16)-g(0,16,0) 
olduğundan, 

g(0,16,0) <g(0,16,16) * g(16,16,16) 

elde edilir. 
XxZ—10,y-—9,z-—0,a—16,nötr(a) — 16 için; 

g(10,9,0) < g(10*16,9x16,0*16)-g(16,0,0) 
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olduğundan, 
g(16,0,0) <g(16,16,16) * g(16,0,0) 
elde edilir. 
XxZz10,y-—0,2z-9,a—16,nötr(a) — 16 için; 
g(10,0,9) < g(10*16,0*16,9*16)-g(16,0,0) 
olduğundan, 
g(16,0,0) < g(16,16,16) *g(16,0,0) 
elde edilir. 
XZ0,y—10,z-9,a— 16,nötr(a) — 16 için; 
g(0,10,9) <g(0*16,10x16,9*16)-g(0,16,0) 
olduğundan, 
g(0,16,0) <g(0,16,16) * g(16,16,0) 
elde edilir. 
XZ0,y—9,z-—10,a— 16,nötr(a) — 16 için; 
g(0,9,10) < g(0*16,9*16,104*16)-g(0,0,16) 
olduğundan, 
g(0,0,16) <g(0,16,16) * g(16,0,16) 
elde edilir. 
XZ9,y—0,z-16,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(9,0,16) <g(9x*10,04*10,164*10)-g(0,0,16) 
olduğundan, 
g(0,0,16) <g(0,10,10) * g(10,0,16) 
elde edilir. 
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XZ9,y—16,z-0,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(9,16,0) <g(9*10,16*10,0*10) — g(0,16,0) 
olduğundan, 
g(0,16,0) < g(0,10,10) * g(10,16,0) 
elde edilir. 
xz16,y-9,z-—0,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,9,0) < g(16*10,9x10,0*10) —g(16,0,0) 
olduğundan, 
g(16,0,0) < g(16,10,10) # g(10,0,0) 
elde edilir. 
xz16,y0,2-9,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,0,9) < g(16*10,0x10,9*10) —g(16,0,0) 
olduğundan, 
g(16,0,0) <g(16,10,10) * g(10,0,0) 
elde edilir. 
XZ0,y—9,z-16,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(0,9,16) <g(0*10,94*10,164*10)-g(0,0,16) 
olduğundan, 
g(0,0,16) <g(0,10,10) * g(10,0,16) 
elde edilir. 
XZ0,y—16,2z-9,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(0,16,9) <g(0*10,16*10,9*10)—g(0,16,0) 
olduğundan, 
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g(0,16,0) <g(0,10,10) * g(10,16,0) 
elde edilir. 
XZ9,y—4,z-4,a—16,nötr(a) — 16 için; 
g(9,4,4) g(9x16,4*16,4x16)-g(0,10,10) 
olduğundan, 
g(0,10,10) < g(0,16,16) * g(16,10,10) 
elde edilir. 
xZ4,y-9,z-4,a-16,nötr(a) — 16 için; 
g(4,9,4)g(4x16,9*16,4x16)-g(10,0,10) 
olduğundan, 
g(10,0,10) < g(10,16,16) * g(16,0,10) 
elde edilir. 
XxXZ4,y—4,z-9,a—16,nötr(a) — 16 için; 
9(4,4,9)Sg(4*16,4*16,9x16)- g(10,10,0) 
olduğundan, 
g(10,10,0) < g(10,16,16) # g(16,10,0) 
elde edilir. 
XZ9,y—4,z-9,a—16,nötr(a) — 16 için; 
9(9,4,9) <g(9*16,4416,9 * 16) — g(0,10,0) 
olduğundan, 
g(0,10,0) < g(0,16,16) * g(16,10,0) 
elde edilir. 
XZ9,y—9,z-—4,a—16,nötr(a) — 16 için; 
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9g(9,9,4)g(9*16,9x16,44 16) — g(0,0,10) 
olduğundan, 
g(0,0,10) < g(0,16,16) * g(16,0,10) 
elde edilir. 
xZ4,y-9,z-9,a-—16,nötr(a) — 16için; 
9g(4,9,9) < g(4*16,9x16,9 416) —g(10,0,0) 
olduğundan, 
g(10,0,0) <g(10,16,16) $ g(16,0,0) 
elde edilir. 
XZ9,y—4,z-10,a— 16,nötr(a) — 16 için; 
g(9,4,10) <g(9*16,4x16,10*16)-g(0,10,16) 
olduğundan, 
g(0,10,16) < g(0,16,16) * g(16,10,16) 
elde edilir. 
XZ9,y—10,z-4,a—16,nötr(a) — 16 için; 
9g(9,10,4) < g(9x16,10x16,4x16)-g(0,16,10) 
olduğundan, 
g(0,16,10) < g(0,16,16) * g(16,16,10) 
elde edilir. 
XZ10,y-—9,z-—4,a—16,nötr(a) — 16 için; 
g(10,9,4) < g(10*16,9x16,4x 16) -g(16,0,10) 
olduğundan, 
g(16,0,10) < g(16,16,16) * g(16,0,10) 
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elde edilir. 
XxZz10,y—4,z-9,a—16,nötr(a) — 16 için; 
9g(10,4,9) < g(10*16,4x16,9x 16) - g(16,10,0) 
olduğundan, 
g(16,10,0) < g(16,16,16) # g(16,10,0) 
elde edilir. 
XZ4,y-9,z-10,a—16,nötr(a) — 16 için; 
9(4,9,10) < g(4*16,9x16,10*16)-g(10,0,16) 
olduğundan, 
g(10,0,16) < g(10,16,16) * g(16,0,16) 
elde edilir. 
XZ4,y—10,z-9,a— 16,nötr(a) — 16 için; 
9g(4,10,9) < g(4 *16,10*16,9 * 16) - g(10, 16,0) 
olduğundan, 
g(10,16,0) < g(10,16,16) * g(16,16,0) 
elde edilir. 
XZ9,y—4,z-16,a—10,nötr(a) — 10 için; 
9g(9,4,16) <g(9x*10,44*10,164*10)-g(0,4,16) 
olduğundan, 
g(0,4,16) <g(0,10,10) * g(10,4,16) 
elde edilir. 
XZ9,y—16,z-4,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(9,16,4) <g(9*10,16*10,4*10) -g(0,16,4) 
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olduğundan, 
g(0,16,4) <g(0,10,10) * g(10,16,4) 
elde edilir. 
xz16,y-9,2z-—4,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,9,4) < g(16*10,9x10,4*10)-g(16,0,4) 
olduğundan, 
g(16,0,4) < g(16,10,10) * g(10,0,4) 
elde edilir. 
xz16,y—4,2-9,a— 10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,4,9) < g(16*10,4*10,9*10)—g(16,4,0) 
olduğundan, 
g(16,4,0) <g(16,10,10) *g(10,4,0) 
elde edilir. 
XZ4,y—16,z-9,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(4,16,9) <g(4*10,16*10,9*10) —g(4,16,0) 
olduğundan, 
g(4,16,0) <g(4,10,10) * g(10,16,0) 
elde edilir. 
XZ4,y-9,z-16,a— 10,nötr(a) — 10 için; 
9(4,9,16) <g(4x10,9410,164*10)-g(4,0,16) 
olduğundan, 
9(4,0,16) <g(4,10,10) * g(10,0,16) 
elde edilir. 
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X-9,y—9,z-9,a—9,nötr(a) — 9 için; 
g(9,9,9)<g(9*9,9x9,949)-g(9,9,9) 
olduğundan, 
g(9,9,9)S<g(9,9,9)--g(9,9,9) 
elde edilir. 
XZ9,y—9,z-—10,a—10,nötr(a) — 10 için; 
9(9,9,10) <g(9*10,94*10,104*10)-g(0,0,10) 
olduğundan, 
g(0,0,10) <g(0,10,10) * g(10,0,10) 
elde edilir. 
XxZ—10,y—9,2z-9,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(10,9,9) <g(12*10,9x10,9*10)-g(10,0,0) 
olduğundan, 
g(10,0,0) <g(10,10,10) * g(10,0,0) 
elde edilir. 
XZ9,y—10,z-9,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(9,10,9) <g(9*10,10x*10,9*10)-g(0,10,0) 
olduğundan, 
g(0,10,0) <g(0,10,10) *g(10,10,0) 
elde edilir. 
XZ9,y—9,z-—16,a— 10,nötr(a) — 10 için; 
g(9,9,16) <g(9x*10,94*10,16*10)-g(0,0,16) 
olduğundan, 
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g(0,0,16) <g(0,10,10) * g(10,0,16) 
elde edilir. 
XZ9,y—16,z-9,a-—10,nötr(a) — 10 için; 

g(9,16,9) <g(9*10,16*10,9*10) —g(0,16,0) 

olduğundan, 

g(0,16,0) <g(0,10,10) * g(10,16,0) 
elde edilir. 
x16,y—9,z-9,a-—10,nötr(a) — 10 için; 

g(16,9,9) < g(16*10,9x10,9*10)—g(16,0,0) 

olduğundan, 

g(16,0,0) <g(16,10,10) * g(10,0,0) 
elde edilir. 
XZ9,y—10,z-10,a—10,nötr(a) — 10 için; 

g(9,10,10) < g(9*10,10*10,10*10)- g(0,10,10) 
olduğundan, 
g(0,10,10) < g(0,10,10) * g(10,10,10) 
elde edilir. 
Xxz10,y-—9,z-—10,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(10,9,10) < g(10*10,9*10,10*10)- g(10,0,10) 
olduğundan, 
g(10,0,10) < g(10,10,10) * g(10,0,10) 

elde edilir. 
Xxz10,y—10,2-9,a—10,nötr(a) — 10 için; 
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g(10,10,9) < g(10*10,10*10,9*10)-g(10,10,0) 
olduğundan, 
g(10,10,0) < g(10,10,10) * g(10,10,0) 
elde edilir. 
Xxz9,y—10,z-16,a-10,nötr(a) — 10 için; 
g(9,10,16) <g(9*10,10*10,16*10)-g(0,10,16) 
olduğundan, 
g(0,10,16) <g(0,10,10) * g(10,10,16) 
elde edilir. 
XZ9,y—16,z-10,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(9,16,10) < g(9*10,16*10,10x10)-g(0,16,10) 
olduğundan, 
g(0,16,10) < g(0,10,10) * g(10,16,10) 
elde edilir. 
xz10,y—16,2-9,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(10,16,9) <g(10*10,16*10,9*10)-g(10,16,0) 
olduğundan, 
g(10,16,0) < g(10,10,10) * g(10,16,0) 
elde edilir. 
Xxz10,y-9,z-16,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(10,9,16) <g(10*10,9x*10,16*10)- g(10,0,16) 
olduğundan, 
g(10,0,16) < g(10,10,10) * g(10,0,16) 
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elde edilir. 
xz16,y—10,2-9,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,10,9) < g(16*10,10*10,9*10)-g(16,10,0) 
olduğundan, 
g(16,10,0) < g(16,10,10) * g(10,10,0) 
elde edilir. 
xz16,y-9,z-10,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,9,10) < g(16*10,9*10,10 * 10) - g(16,0,10) 
olduğundan, 
g(16,0,10) < g(16,10,10) * g(10,0,10) 
elde edilir. 
XZ9,y—16,z-16,a-—10,nötr(a) — 10 için; 
g(9,16,16) <g(9x10,16* 10,16 * 10) - g(0,16,16) 
olduğundan, 
g(0,16,16) <g(0,10,10) * g(10,16,16) 
elde edilir. 
xz16,y-9,z-—16,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,9,16) < g(16*10,9*10,16*10) - g(16,0,16) 
olduğundan, 
g(16,0,16) < g(16,10,10) * g(10,0,16) 
elde edilir. 
xz16,y-16,2-9,a—10,nötr(a) — 10 için; 
g(16,16,9) < g(16*10,16*10,9*10)-g(16,16,0) 
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olduğundan, 

g(16,16,0) < g(16,10,10) * g(10,16,0) 
elde edilir. 
Dolayısıyla g, nötrosofik üçlü g-metrik' dir. 


Örnek 3.1.5: X — (x,y,z) ve P(X), X' in kuvvet kümesi olsun. A kümesinin eleman 
sayısını S(A) ile gösterelim. (P(X),U)” nin bir nötrosofik üçlü metrik olsun. g-metrik 


olduğunu gösterelim. 

AUA-—AUA -— A olduğu açıktır. Böylece tüm 4 € P(X) N X için; 
nötr(4) <A 

ve 
ters(4) A 

alınabilir. 

PGO) NX nötrosofik üçlü metriği üzerinde tanımlanan g metriği, 

gı POONXXPG)NXXPG)NX>R*'UY0) 
öyle ki 
g(A,B,C) — |S(A) — S(B) $ |S(A) — S(C)İ # |S(B) — S(O)| 


nötrosofik üçlü g-metrik değildir. Çünkü 


A-f(x.y) 
B—(x,32) 
C—f1y,z2) 


kümeleri için G(A,B, C) — 0 olur. Ancak, 4 #B #C. 


Sonuç 3.1.6: (8), g) bir nötrosofik üçlü g-metrik uzay ved:XxX—>R*Uf0), 
d(x,y) >G,y,y) 


şeklinde bir fonksiyon olsun. O halde, 
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i) Eğer x — yise,d(x,y) —0, 

ii) Her x,y,z € X içind(x,y) sd(x,z) *d(2,y) 
sağlanır. 

İspat: 


)x—yise,d(y,y)  G(y,y,y) <0. Çünkü ((X,»), g) bir nötrosofik üçlü g-metrik 


uzaydır. 
ii) Her x,y,z elemanı içinenazbira € X varsa, öyle ki 
g(x,y,2) Sg(x *nötr(a),y *nötr(a),z *nötr(a). 
(4), g) bir nötrosofik üçlü g-metrik uzay olduğundan, 
g(x.y.y) Sg(x *nötr(a),y *nötr(a),y *nötr(a) Ss g(x,a,a) *g(a,y,y) 

şeklinde yazılabilir. Böylece 

d(x,y) sd(x,a) *d(a,y) 
İçin a — z olduğunu varsayarsak, 

d(x,y) sd(x,z) *d(2,y) 
elde edilir. 


Teorem 3.1.7: (& ,*), d) bir nötrosofik üçlü metrik uzay olsun. 


gs(Xx,y,.2) —zld(x,y) *d(y.2) *d(y.2)l 


wIlR 


bir nötrosofik üçlü g-metrik' dir. 

İspat : 

a) d bir nötrosofik üçlü g-metrik uzay olduğundan, Vx,yeX;x*»*yekXdir. 
b) d bir NTMS olduğundan, eğer x — y—zise 


d(x,y) -d(y,z) -d(y,2)-0 
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dır. Böylece; 
gel, y,2) —7ld(,y) 4 d(y,2) # d(y,2)1 0. 


c) d bir NTMS olduğundan, eğer x # y ise d(x,y) > 0 dır. Böylece 
gs, y,2) — zld06,y) 4 dy,2) kd,2)1> 0. 


d) gs, x,y) — Zld(a,) kd, y) kd, yl > day), 
d bir nötrosofik üçlü metrik olduğundan. (1) 
Ayrıca, 
d(x,y) sd(x,y *nötr(2)) 


ve y #z olacak şekişlde her x,y € X için en az bir z € X olduğunu varsayıyoruz. d 


bir nötrosofik üçlü metrik olduğundan, 
d(x, y) sd(x,z *nötr(y)) sd(x,2z) *d(2,y). (2) 
(2) den şunu yazabiliriz 
gs(x,y,2) 7ld(2,y) 4 d(y,2) 4 da, 2)1 > zle, y) 4 dar, yl 7d, y). (3) 
Ayrıca, (1) ve (3) ten; 
gsX,.x,y)Sg(,y,2) 

yazabiliriz. 
e) d bir nötrosofik üçlü metrik olduğundan, 

d(x,y) sd(y,x) 

d(y,2) <d(2,y) 

d(x,z) —d(2,x) 
Böylece her x,y,z € X için. 


gs(X,Y, z) — gs(X,Z, Yy) Sli gyz) — gs, Z, x) — 9s(Z, 9) — 9.2, Yy, x) 
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f) 
glx » etkisiz(a), y * etkisiz(a),z * etkisiz(a)) — 


d(x » etkisiz(a),y * etkisiz(a)) 

1 

7 *d(y * etkisiz(a),z * etkisiz(a)) : 
-d(x * etkisiz(a),z * etkisiz(a)) 


(4) 
Ayrıca, 
d(x,y) <s d(x,y * etkisiz(a)) 


olacak şekilde her x,ye€X için en az bir aeX olduğunu varsayalım. 


(©) 
(5) ten 
d(x,y) < d(x *etkisiz(a),y) < d(x * etkisiz(a),y * etkisiz(a)). (6) 
yazabiliriz. 
(5) ve (6) dan 
g,(Xx,y.2) Sg,(x * etkisiz(a), y * etkisiz(a),z * etkisiz(a)). (7) 
yazabiliriz. 
d bir nötrosofik üçlü metrik olduğundan, (5) ten 
d(X,z) Ss d3 * etkisiz(a)) <d(x,a) *d(a,z2) 
ve 
d(x,y) Ss d(x,y * etkisiz(a)) <d(x,a) *d(a,y). 
yazabiliriz. (8) 
(7) ve (8) den; 
her x, y,z elemanı için enazbira € X elemanı varsa 


g,(Xx,y,2) Sg,(x * etkisiz(a), y * etkisiz(a),z * etkisiz(a)) 
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olduğundan 


gs(x * etkisiz(a), y * etkisiz(a),z * etkisiz(a)) S gs(x,a,a) * gs(a,y,z) 
1 
g,(x,a,a) zldÖ, a) *d(a,a) *d(a,a)) 
ve 


gs(a,y,z) —zld(a,y) *d(y,2) *d(a,2)) 


vwWlR 


yazılır. Böylece, g, nötrosofik üçlü g-metrik dir. 
Teorem 3.1.8: (& *), d) bir nötrosofik üçlü metrik uzay olsun, 
9Im(x,y,2) - maxfd(x,y) #d(x,z) kd(y,2)) 
bir nötrosofik üçlü g-metrik dir. 
İspat: 
a) d bir nötrosofik üçlü metrik olduğundan, 
VxyEX;x*yeX 
dir. 
b) d bir nötrosofik üçlü metrik olduğundan, 
x-—yzzised(x,y)—d(y,2) — d(x,2) 0. 
Böylece, 
Im(X,y,z) < maxfd(x,y) *d(x,2z) kd(y,2)) 0. 
c) d bir nötrosofik üçlü metrik olduğundan, 
x # yise;d(x,y) >0. 
Böylece, 
9Im(x,y,2) > maxfd(x,y) * d(x,2) *d(y,2)) > 0. 
d) d bir nötrosofik üçlü metrik olduğundan, 
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Im(x,x,y) < maxfd(x,x) *d(x,y) *d(x,y)) > maxfd(x,x) *d(x,y)). (9) 
Ayrıca, 
d(x,y) sd(x,y *etkisiz(2)) 


ve y # z olacak şekilde her x,y € X içinen az birz € X olduğunu varsayalım. d bir 


nötrosofik üçlü metrik olduğundan, 
d(x,y) Ss d(x,z * etkisiz(y)) <d(x,2) *d(2,y). (10) 
(10) dan 
Im(Xx,y,Zz) < maxfd(x,y) kd(x,z) *d(y,2z)) 2 maxfd(x,y) *d(x,z)) (10) 
yazılır. 
Ayrıca, (1) ve (3) ten; 
Im(X,x,y) S gm, y,z) 

yazabiliriz. 
e) d bir nötrosofik üçlü metrik olduğundan, 

d(x,y)—d(y,x) 

d(y,2) <d(2,y) 

d(x,z) zd(2,x) 
böylece her x,y,z € X için 
Iml, Y.Z) > ImlX,Z,Y) > gm Y.X,2) > gm2, X)Z gm2. XY) gm2. y.x) 
olur. 
1) 

Iml » etkisiz(a), y * etkisiz(a),z * etkisiz(a)) — 


dx » etkisiz(a), y * etkisiz(a) ), 
max d(y » etkisiz(a),z * etkisiz(a)), i 
d(x * etkisiz(a),z * etkisiz(a)) 
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(12) 
Ayrıca, 


d(x, y) s d(x,y * etkisiz(a)) 


(13) 
olacak şekilde her x, y € X içinenaz bir a € X olduğunu varsayalım. 
(13) ten, 
d(x,y) sd(x »etkisiz(a),y) < d(x * etkisiz(a),y * etkisiz(a)) 
yazılır. (14) 
(13) ve (14) ten, 
9Jm(Xy,Z) S gm(x * etkisiz(a),y * etkisiz(a),z * etkisiz(a)) 

yazılır. (15) 
d bir nötrosofik üçlü metrik olduğundan, (13) ten 

d(Xx,z) Ss d(x,z * etkisiz(a)) <d(x,a) *d(a,z) 
ve 

d(x,y) Ss d(x,y * etkisiz(a)) <d(x,a) *d(a,y). 
yazılır. (16) 


(15) ve (16) dan; her x, y,z elemanı için en az bir a € X elemanı varsa 
Im(Xx,y,Z) S gm(x * etkisiz(a), y * etkisiz(a),z * etkisiz(a)) 
sonra 
gm(x * etkisiz(a),y * etkisiz(a),z * etkisiz(a)) S gm(x,a,a) * gm(4,y,Z) 
yazılır. Burada, 
gm(x,a,a) < maxfd(x,a),d(x,a),d(a,a)) 


ve 
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Imla,y,z)  maxtd(a,y),d(a,z),d(y,2)4 
böylece, g,, bir nötrosofik üçlü g-metrikdir. 


Örnek 3.1.9: X C R olsun. (X,*) bir nötrosofik üçlü küme ve d bir nötrosofik üçlü 


metrik olsun öyle ki 


d(x,y) — |2x — 2yl. Sonra Teorem 3.1.7 ve Teorem 3.1.8 den, 


gs(x,y,2) > ;112* —2”| 4 |2* — 27 412” —27)) 


wWIR 


ve 
Im(X,y,2) < maxtl2* — 2”|,|2* — 21,)2” — 2213 
nötrosofik üçlü g-metrik uzaydır. 


Teorem 3.1.10: ((X,*), g) bir nötrosofik üçlü g-metrik uzay olsun. k > 0 için, 
gı(&,y,z) smintk,g(x,y,2)) 


bir nötrosofik üçlü g-metrikdir. 
İspat: 
i) 
gı(x,y,2) <mintk,g(x,y,2))g(x,y,2) 


olduğunu varsayıyoruz. ((X,), g) bir nötrosofik üçlü g-metrik uzay olduğundan, 


gı(&,y,z)'nin bir nötrosofik üçlü g-metrik olduğu açıktır. 
i)x—yz—zise 
gı(x,y,z) <minfk,g(x,y,2)) 0 
olduğu açıktır. (17) 
Çünkü ((X,*), g) bir nötrosofik üçlü g-metrik uzaydır. 
x#yA#zise 


gı(x,y,z) < minfk,g(x,y,2)) —k 
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olduğunu varsayalım. 

gı(,y,Z) nin bir nötrosofik üçlü g-metrik olduğunu göstereceğiz. 

a) ((X,4), g)bir nötrosofik üçlü g-metrik olduğundan, 
VxyEXx*yeX 

dir. 


b) (17) den, eğer 


x-yz23 
ise 
gı(X,y,2) 20. 
c) Eğer 
x#AY 
ise 
gı(x,y,2) >k>0. 
d) Eğer 
Zz#Y 
ise 
gı(x,xy) >ksgı(x,y,2) —k. 
e) 


gı(x,y.z2) —k—gı(xz,y)—k—gı(y.xz)—k— 
g(Yy2zx)-k—-gı(2.xy)-k—gı(2yx)—k 
her x,y,z € X için. 
1) 


gı(x.y.z2) ks gılı » etkisiz(a), y * etkisiz(a),z * etkisiz(a)) — Kk 
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ayrıca, 
g (& » etkisiz(a),y * etkisiz(a),z * etkisiz(a)) — 
ksgı(”a,a)*g,(a,y,2) —k 
Böylece, g, bir nötrosofik üçlü g-metrikdir. 


Tanım 3.1.11: (4), g) bir nötrosofik üçlü g-metrik uzay ve (x,,) bu uzayda bir dizi 


olsun. Bir x € X noktasının (x,, ) dizisi için 


lim g(6,x, xn) <0 
n,m—0o 


ise (X,) nötrosofik üçlü g-yakınsak x e denir. 


Tanım 3.1.12: ((X,4), g) bir nötrosofik üçlü g-metrik uzay ve (4x) bu uzayda bir dizi 


olsun. 


lim g(iy,Xm, Xx) <0 
n,m,Iı—>c9 


ise (X,) nötrosofik üçlü g-Cauchy dizisi olarak adlandırılır. 


Tanım 3.1.13: ((X,*), g) bir nötrosofik üçlü g-metrik uzay olsun. Her (,,) nötrosofik 
üçlü g-Cauchy dizisi nötrosofik üçlü g-yakınsak ise, ozaman (© ,*), g) ” ye nötrosofik 


üçlü tam nötrosofik üçlü g-metrik uzay denir. 
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BÖLÜM IV 


SONUÇLAR 


Dört bölümden meydana gelen bu kitabın; birinci bölümde bulanık küme, sezgisel 
bulanık küme, nötrosofik küme, nötrosofik üçlü küme, nötrosofik üçlü metrik uzay, 
metrik uzayın tarihçesinden bahsedilmiştir. İkinci bölümde bulanık kümeler, sezgisel 
bulanık kümeler, nötrosofik kümeler ve, nötrosofik üçlü kümeler, metrik uzay, 
nötrosofik üçlü metrik uzaylar, nötrosofik kısmi metrik uzay, g — metrik uzay, 
yakınsaklık, Cauchy dizisi tanıtılmıştır. Üçüncü bölümde nötrosofik üçlü g-metrik 
uzay yapısı tanıtılmıştır. Nötrosofik üçlü g-metrik uzayın, g-metrik uzaydan daha 
genel ve farklı olduğu gösterilmiştir. Buna ek olarak nötrosofik üçlü kısmi g-metrik 
uzayı tanımlanıp özellikleri verilmiştir. Yapılan bu çalışmalar kullanılarak nötrosofik 


üçlü g-metrik uzay yardımıyla sabit nokta teorisinde yeni çalışmalar yapılabilir. 
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This book consists of four chapters. In the first chapter, which 1s the introduction, 
basic ınformatlon about the fuzzy set, ıntuitlonistic fuzzy set, neutrosophic set, 
neutrosophic triplet set, metric space, partıal metric space, neutrosophic triplet metric 
space 1s given and the history of these structures 1s mentioned. In the second chapter, 
the fuzzy set, ıntuitlonistic fuzzy set, neutrosophic set, neutrosophic triplet set, metric 
space, neutrosophic triplet metric space, neutrosophic partial metric space, g-metric 
space structures are introduced. In the third chapter, the neutrosophie triplet g-metric 
space structure 1s introduced and some examples are given to explain this structure. 
Theorems have been obtained showing that the neutrosophic triplet g-metric space 1s 
dıfferent and more general than the classıcal metric space and the neutrosophic triplet 


metric space. In the last section, the results obtained ın the book are given. 


